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Proposta de trabalho

Analise o episodio Jodo e os numeros primos e discuta as seguintes questdes:

* Em que se apoiaram os alunos para justificarem que a descoberta do Joao é
verdadeira para todos os niumeros primos?
» Considera que a conjectura do Jodo esta provada? Porque sim, ou porque nao?

* Que acgdes da professora considera importantes ao longo do episédio?

s ~ . . 1
Episédio Jodo e os numeros primos

A turma do Joédo tinha ja trabalhado com o crivo de Eratéstenes para encontrar
numeros primos e a professora tinha-os desafiado a encontrar regularidades nesse
crivo. O Jodo reparou que 0s numeros primos maiores do que 5 que tinha identificado,
terminavam em 1, 3, 7 ou 9. Chamou a professora para lhe mostrar a sua descoberta
e esta solicitou-lhe que a registasse no seu caderno de modo a poder comunica-la a
turma durante a fase da analise e discussao colectivas do trabalho realizado.

Quando chega a altura, o Jodo escreve no quadro os numeros 7, 11, 13, 17, 19, 23,
29, 31, 37, 41, 43 e 47 e diz:

Joao: Os numeros primos menos 0 2 e 0 5 terminamem 1, 3, 7 ou 9.

Professora: O Jodo diz que todos os numeros primos excepto o 2 e 0 5 terminam em
1, 3, 7 ou 9. Concordam?

Os alunos comecgaram por examinar casos particulares
de numeros primos usando crivos de Eratéstenes que
tinham construido, alguns dos quais com todos o0s
numeros até 100 (figura 1). Concluem que a afirmagéo
do Joéo é valida para todos os primos ai registados. Na
generalidade, as suas justificagcbes prendem-se com o
significado de numero primo e com a constatacdo de
que em qualquer dos crivos ndo ha nenhum numero
primo maior do que 5 que néo termine nos numeros
referidos.

A professora escreve, entao, no quadro: Figura 1

Conclusao: Todos os numeros primos menores que 100
exceptoo 2 e o 5terminamem 1, 3,7 ou 9.

E langa uma nova questéo:
Professora: Sera que o mesmo acontece com outros numeros primos? Investiguem...

Os alunos comegaram a identificar novos numeros primos, alguns dos quais muito
superiores a 100, e ndo encontram nenhum que n&o termine nos algarismos
indicados. Nao tarda muito que afirmem, com convicgdo, que o que a descoberta do
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Jodo é verdadeira para todos os numeros primos, independentemente de os terem
observado ou ndo. Referem, como justificacdo, que ndo conseguem encontrar nenhum
numero primo que nao terminem 1, 3, 7 ou 9. Nessa altura a professora escreve no
quadro:

Conjectura do Jodo: Todos os numeros primos, excepto 2 e 5, terminamem 1, 3, 7 ou
9.

Certifica-se se os alunos se recordam do significado de conjectura e desafia-os a
encontrarem um processo que permita ter a certeza se a conjectura é, de facto, valida
para todos os numeros primos e porque o é.

Os alunos envolvem-se no trabalho e reforcam a certeza de que a conjectura é
verdadeira, mas o seu trabalho ndo progride. E, entdo, que a professora, optando por
trabalhar com toda a turma, decide escrever no quadro, os numeros de 0 a 9 e
assinala com um circulo 1, 3, 7 e 9.

Quase de imediato, comegam a surgir varias sugestées:

Ana: “Sétora” risque os numeros 0 e 5. Um numero primo maior do que 5 nao pode
terminar nem em 0 nem em 5.

Professora: Porqué?

Ana: Se terminar em 0 ou 5 é multiplo de 5 e por isso nao era primo.
Pedro: E também tem que riscar os outros...

Professora: Quais?

Pedro: O 2, 04, 06 e 0 8. Tem que ser maior que 2 e € um numero primo. Nao pode
ser par!

Teresa: Pois ndo. O 2 é divisor...
Professora: E entao?
Jorge: Um numero primo sé pode ter dois divisores.

Rita: Pois. Se termina em 2, 4, 6 ou 8 é porque € par € os numeros pares sao multiplos
de 2.

Jodo: S6 sobram o 1, 0 3 0 7 e 0 9. Afinal todos os nimeros primos menos o0 2 e o0 5,
terminam da forma que eu descobri. Ja temos a certeza.

Inés: Mas o contrario ndo é verdade. Por exemplo, 21 termina em 1 e ndo € primo.
Professora: Porque é que 21 nio é primo?

Varios alunos: Porque 3 é divisor de 21; 3 vezes 7 é igual a 21.

Fernando: Tem divisores diferentes de 1 e de 21.

Professora: Entdo e poderemos afirmar que todos os nimeros que terminam em 1, 3,
7 ou 9 séo primos? (escreve a frase no quadro).

Ouvem-se varias vozes dizendo “ndo é verdade”. Referem 21, 27, 33...

(...)
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